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ΘΔΜΑ Α 

A1. ΢ρνιηθό ζειίδα 31 

A2. ΢ρνιηθό ζειίδα 22 

A3. ΢ρνιηθό ζειίδα 87 

Α4. α. Λάζνο 

      β. ΢ωζηό 

      γ. Λάζνο 

      δ. Λάζνο 

      ε. ΢ωζηό 

 

ΘΔΜΑ Β 

Β1 .  3x − 1  8x2 − 6x + 1 = 0 ⇔ 

3x − 1 = 0 ή 8x2 − 6x + 1 = 0 ⟺  

x =
1

3
  ή x =

1

2
 ή x =

1

4
   

Δπεηδή 𝛢 ∩ 𝛣 ⊆ 𝛢 ⊆ 𝛢 ∪ 𝛣 ⟺ 𝑃 𝐴 ∩ 𝛣 ≤ 𝑃 𝐴 ≤ 𝑃(𝐴 ∪ 𝐵)  

νπόηε 𝑃 𝐴 ∩ 𝐵 =
1

4
 , 𝑃 𝐴 =

1

3
 , 𝑃 𝐴 ∪ 𝐵 =

1

2
 

B2. P(A΄-Β΄ )=P(A΄∩ 𝛣) = 𝑃 𝐵 − 𝐴 = 𝑃 𝐵 − 𝑃 𝐴 ∩ 𝐵  

Έρω 𝑃 𝐴 ∪ 𝐵 = 𝑃 𝐴 + 𝑃 𝐵 − 𝑃 𝐴 ∩ 𝐵 ⟺ 

⟺ P B − 𝑃 𝐴 ∩ 𝐵 = 𝑃 𝐴 ∪ 𝐵 − 𝑃 𝐴 =
1

2
−

1

3
=

1

6
⇒ P A΄ − Β΄ =

1

6
  

Δπίζεο P Δ = 𝑃  𝐴 ∩ 𝐵 ΄ = 1 − 𝑃 𝐴 ∩ 𝐵 = 1 −
1

4
 =

3

4
  

B3. P E = P  A − B ∪  B − A  = P A ∪ B − P A ∩ B =
1

2
−

1

4
=

1

4
 

B4. Έρω 𝑃 𝐴 ∪ 𝐵 =  𝑃 𝐴 + 𝑃 𝐵 − 𝑃 𝐴 ∩ 𝐵 ⇒
1

2
=

1

3
+ 𝑃 𝐵 −

1

4
⟺ 𝑃 𝐵 =

5

12
 

Αλ ήηαλ αζπκβίβαζηα ζα είρα :  



𝑃 𝛣 ∪ 𝛤 = 𝑃 𝐵 + 𝑃 𝛤 =
5

12
+

2

3
=

13

12
> 1  Άηνπν .  

Άξα Β,Γ δελ είλαη αζπκβίβαζηα. 

. 

ΘΔΜΑ Γ  

Γ1. Έρω  

 f1 = 0,1  

 f5 = 0,3  

 𝛼3 = 108𝜊 ⇔ 360𝜊𝑓3 = 108𝜊 ⟺ 𝑓3 = 0,3 

είλαη  𝑓𝑖
5
𝑖=1 = 1 ⇔ 𝑓1 + 𝑓2 + 𝑓3 + 𝑓4 + 𝑓5 = 1 ⟺ 

0,1 + 𝑓2 + 0,3 + 𝑓4 + 0,3 = 1 ⟺ 𝑓2 + 𝑓4 = 0,3 (1) 

Δπίζεο 𝑥 = 14 ⟺  𝑥𝑖𝑓𝑖
5
𝑖=1 = 14 ⟺ 

9 ∙ 0,1 + 11𝑓2 + 13 ∙ 0,3 + 15𝑓4 + 17 ∙ 0,3 = 14 ⟺ 

11𝑓2 + 15𝑓4 = 4,1 (2) 

Λύλω ην ζύζηεκα ηωλ (1),(2) θαη έρω 𝑓2 = 0,1 , 𝑓4 = 0,2 

Γ2.Δίλαη 𝑠2 =  (𝑥𝑖 − 𝑥 )5
𝑖=1

2 ∙  𝑓𝑖 = (9 − 14)2 ∙ 0,1 + (11 − 14)2 ∙ 0,1 +

(13 − 14)2 ∙ 0,3 + (15 − 14)2 ∙ 0,2 + (17 − 14)2 ∙ 0,3 = 2,5 + 0,9 + 0,3 + 0,2 +

2,7 = 6,6 ⇒ 𝑠 =  6,6  

Οπόηε 𝐶𝑉 =
𝑠

𝑥 
=

2,57

14
≅ 0,18 > 0,1 . Άξα ην δείγκα είλαη νκνηνγελέο 

Γ3. x =
 xiν𝑖

5
i=1

𝜈
=

 xiν𝑖+x5ν5
4
i=1

𝜈
=

 xiν𝑖
4
i=1

𝜈
+ x5f5 ⟺ 14 =

1780

𝜈
+ 17 ∙ 0,3 ⇔ 𝜈 =

200 

Γ4. Οι παρατηρήςεισ έχουν μορφή β𝒊 =
1

𝑆a
α𝑖 −

𝛼 

Sa
      

Δπνκέλωο 𝛽 =
1

𝑆𝑎
∙ 𝛼 −

𝛼 

𝑆𝑎
= 0  θαη 𝑠𝛽 =

1

𝑆𝛼
∙ 𝑠𝛼 = 1 

 

ΘΔΜΑ Γ  

Γ1 . Θεωξώ ΒΓ= y, ηόηε ΔABΓΓ=𝑥 ∙ 𝑦. 

Όκωο ζην ηξίγωλν ΑΒΓ  εθαξκόδνληαο ππζαγόξεην ζεώξεκα ηζρύεη όηη: 𝑥2 + 𝑦2 =

(2𝜌)2 ⟺ 𝑥2 + 𝑦2 = 100 ⟺ 𝑦 =  100 − 𝑥2 

Άξα 𝛦 = 𝑥 100 − 𝑥2   κε 𝑥 > 0 θαη 100 − 𝑥2 > 0 ⇒ 0 < 𝑥 < 10 

Άξα 𝑓 𝑥 = 𝑥 100 − 𝑥2 , 0 < 𝑥 < 10   

Γ2. 𝑓΄ 𝑥 =  100 − 𝑥2 +𝑥 ∙
1

2 100−𝑥2
 ∙  100 − 𝑥2 ′ =

100−2𝑥2

 100−𝑥2
 , 0 < 𝑥 < 10 



f ′ x ≥ 0 ⇒ 100 − 2x2 ≥ 0 ⇒ x2 ≤ 50
x>0
   0 <  x ≤ 5 2  

 

 

 

 

 

x                         0                          5 2                       10 

𝑓 𝑥   + -  

𝑓΄ 𝑥    ↗ ↘  

                             Ο.Μ. 

Παξαηεξνύκε όηη αθνύ 𝑓΄ 𝑥 > 0 γηα θάζε 𝑥 ∈ (0,5 2) θαη 𝑓΄ 𝑥 < 0 γηα θάζε 

𝑥 ∈ (5 2, 10)  

 άξα ε 𝑓 παξνπζηάδεη κέγηζηε ηηκή γηα 𝑥 = 5 2  θαη ηόηε  

𝑦 =  100 − (5 2)2 =  50 = 5 2 

 

Άξα 𝑥 = 𝑦 νπόηε ην ΑΒΓΓ είλαη ηεηξάγωλν . 

 

 

Γ3. Παξαηεξνύκε όηη 𝑓(1) =  99 νπόηε lim𝑥→0
𝑓 1+𝑥 − 99

98𝑥
 = 

1

98
 lim𝑥→0

𝑓 1+𝑥 −𝑓(1)

𝑥
=

1

98
 ∙  𝑓 ′(1) =

98

 99
 ∙

1

98
=

1

 99
 

 

Γ4.  Α − Β ⊆ Α ⟺ 𝑃 𝐴 − 𝐵 ≤ 𝑃 𝐴   (1) 

Δπίζεο 𝑃2 𝐴 − 𝐵 ≤ 𝑃2 𝐴  ⇔ 

−𝑃2 𝐴 − 𝐵 ≥ −𝑃2 𝐴 ⇔ 

100 − 𝑃2 𝐴 − 𝐵 ≥ 100 − 𝑃2 𝐴 ⇔ 

 100 − 𝑃2 𝐴 − 𝐵 ≥  100 − 𝑃2 𝐴 ⇔ 

1

 100−𝑃2 𝐴−𝐵 
≤

1

 100−𝑃2 𝐴 
  (2) 

Πνιιαπιαζηάδω θαηά κέιε ηηο ζρέζεηο (1), (2) θαη κεηά από πξάμεηο 

πξνθύπηεη : 
𝑃(𝐴−𝐵)

 100−𝑃2 𝐴 
≤

𝑃(𝐴)

 100−𝑃2 𝐴−𝐵 
  

Γείρλω όηη 
𝑃(𝐴)

 100−𝑃2 𝐴−𝐵 
≤  1 ⇔ 



𝑃 𝐴 ≤  100 − 𝑃2 𝐴 − 𝐵 ⇔ 𝑃2 𝐴 ≤ 100 − 𝑃2 𝐴 − 𝐵 ⇔ 

𝑃2 𝐴 + 𝑃2 𝐴 − 𝐵 ≤ 100 πνπ ηζρύεη αθνύ 0 < 𝑃 𝐴 < 1 θαη  

 

 

 

0 < 𝑃 𝐴 − 𝐵 < 1 θαη επεηδή ε  𝑓  είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην (0,1) έρω 

𝑓  
𝑃 𝐴−𝐵 

 100−𝑃2 𝐴 
 ≤ 𝑓  

𝑃 𝐴 

 100−𝑃2 𝐴−𝐵 
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